2. KOLOKVIJ IZ MATEMATIKE II, PRVI DIO - GRUPA A 7. svibnja 2010.

1. (i) Napisite formulu za prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
(ii) Napisite formulu za priblizni prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
(iii) Izracunajte priblizni prirast ako je f(x,y) = In (22 — y* + zy) i ako je Az = 0.01,
Ay = —0.01, (x0,y0) = (1,0). (1 bod)
2. (i) Napisite formulu za linearnu aproksimaciju funkcije f dviju varijabla oko (xo, o)
(oba oblika formule). (1 bod)
Primijenite (i) na f(z,y) = e* ¥ ~2¥_ (1 bod)
Primijenite (ii) na priblizno rac¢unanje f(0.05,0.07). (1 bod)

Sto su to kriticne (stacionarne) tocke funkcije f dviju varijabla? (1 bod)
Odredite kriti¢ne tocke ako je f(x,y) = 23 + 622 + y® + 3y? + 5. (1 bod)
Odredite karakter kriti¢nih tocaka iz (ii). (1 bod)

Definirajte % i % za funkciju f dviju varijabla i navedite fizikalna znacenja. (1 bod)

Odredite % i % ako je f(z,y) = sin (22 — y? + 2y + 7). (1 bod)

Izracunajte (ii) u tocki (0,0). (1 bod)
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5. (i) Definirajte %, aaTgy i g—yf;. (1 bod)

(ii) Odredite %, aféfy i giy’; ako je f(z,y) = sin (2? — y? + zy + 7). (1 bod)

(iii) Izracunajte (ii) u tocki (0,0). (1 bod)

2. KOLOKVIJ IZ MATEMATIKE II, PRVI DIO - GRUPA A 7. svibnja 2010.

1. (i) Napisite formulu za prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
(ii) Napisite formulu za priblizni prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
(iii) Izracunajte priblizni prirast ako je f(x,y) = In (2? — y? + 2y) i ako je Az = 0.01,
Ay = —0.01, (x0,y0) = (1,0). (1 bod)
2. (i) Napisite formulu za linearnu aproksimaciju funkcije f dviju varijabla oko (z¢, yo)
(oba oblika formule). (1 bod)
) Primijenite (i) na f(z,y) = e* %" =2 (1 bod)
) Primijenite (ii) na priblizno rac¢unanje f(0.05,0.07). (1 bod)
) Sto su to kritiéne (stacionarne) tocke funkcije f dviju varijabla? (1 bod)
(i) Odredite kriti¢ne tocke ako je f(x,y) = 23 + 622 + 3* + 3y? + 5. (1 bod)
i) Odredite karakter kriti¢nih tocaka iz (ii). (1 bod)
)
)
)

Definirajte % i % za funkciju f dviju varijabla i navedite fizikalna znacenja. (1 bod)

Odredite 97 i % ako je f(z,y) = sin (22 — y? + zy + 7). (1 bod)
Izracunajte (ii) u tocki (0,0). (1 bod)

5. (i) Definirajte 3£, 2L i L. (1 bod)

(i) Odredite 524, 2 i G4 ako je f(z,y) = sin (¢2 = y? + zy + ). (1 bod)
(iii) IzraCunajte (ii) u tocki (0,0). (1 bod)
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of

(i) Definirajte g—i 15y za funkciju f dviju varijabla i navedite fizikalna znacenja. (1 bod)

(ii) Odredite % i % ako je f(z,y) = cos (—2% + y? + zy + 7). (1 bod)
(iii) Izracunajte (ii) u toc¢ki (0,0). (1 bod)
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2. (i) Definirajte %, % i gy{. (1 bod)
(ii) Odredite %, a(fgy i gzg ako je f(z,y) = cos (—z? + y? + zy + 7). (1 bod)
(iii) Izracunajte (ii) u toc¢ki (0,0). (1 bod)
3. (i) Napisite formulu za linearnu aproksimaciju funkcije f dviju varijabla oko (xg,yo)
(oba oblika formule). (1 bod)
(i) Primijenite (i) na f(z,y) = e*" =¥’ +¥. (1 bod)
(iii) Primijenite (ii) na pribliZno ra¢unanje f(0.03,0.06). (1 bod)
4. (i) Napisite formulu za prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
(ii) Napisite formulu za priblizni prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
(iii) Izracunajte priblizni prirast ako je f(x,y) = In(—2% +y% + zy) i ako je Az = —0.01,
Ay = 0017 (x07y0) = (07 _1) (1 bOd)
5. (i) Sto su to krititne (stacionarne) tocke funkcije f dviju varijabla? (1 bod)
(i) Odredite kriti¢ne tocke ako je f(x,y) = 223 + 32% — 2y3 + 63> + 7. (1 bod)
(iii) Odredite karakter kriti¢nih tocaka iz (ii). (1 bod)
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1. (i) Definirajte % i % za funkciju f dviju varijabla i navedite fizikalna znacenja. (1 bod)
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Odredite % i % ako je f(z,y) = cos (—2% +y?> + 2y + 7). (1 bod)
Izracunajte (ii) u tocki (0,0). (1 bod)

Definirajte 9.4, 2L i 2L (1 bod)

Odredite %, aa;g:y i ng; ako je f(x,y) = cos(—z? +y? +ay + 7). (1 bod)
Izracunajte (ii) u tocki (0,0). (1 bod)

Napisite formulu za linearnu aproksimaciju funkcije f dviju varijabla oko (xg, yo)
(oba oblika formule). (1 bod)

Primijenite (i) na f(z,y) = e ~¥"*#%_ (1 bod)

Primijenite (ii) na priblizno racunanje f(0.03,0.06). (1 bod)

Napisite formulu za prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)

Napisite formulu za priblizni prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)

Izracunajte priblizni prirast ako je f(z,y) = In(—2% +3? + 2y) i ako je Ax = —0.01,
Ay = 0.01, (zg,y0) = (0,—1). (1 bod)

Sto su to kriti¢ne (stacionarne) tocke funkcije f dviju varijabla? (1 bod)

Odredite kriti¢ne tocke ako je f(x,y) = 223 + 322 — 2y3 + 632 + 7. (1 bod)

Odredite karakter kriti¢nih tocaka iz (ii). (1 bod)



2. KOLOKV1J IZ MATEMATIKE II, PRVI DIO - GRUPA C 7. svibnja 2010.

1. (i) Napisite formulu za linearnu aproksimaciju funkcije f dviju varijabla oko (zg, yo)
(oba oblika formule). (1 bod)

(i) Primijenite (i) na f(z,y) = e~ ¥ +2¥_ (1 bod)

)
(iii) Primijenite (ii) na priblizno rac¢unanje f(0.02,0.03). (1 bod)
2. (i) Sto su to kriticne (stacionarne) tocke funkcije f dviju varijabla? (1 bod)
(i) Odredite kriti¢ne tocke ako je f(x,y) = —a® — 322 + 2y° + 3y? — 2. (1 bod)
(iii) Odredite karakter kriti¢nih tocaka iz (ii). (1 bod)
3. (i) Definirajte g—i i % za funkciju f dviju varijabla i navedite fizikalna znacenja. (1 bod)
(ii) Odredite 3L i % ako je f(x,y) = sin (2 + y? — 2y + 7). (1 bod)
(iii) IzraCunajte (ii) u tocki (0,0). (1 bod)
4. (i) Definirajte -4, 2L i 3L (1 bod)
(ii) Odredite %, 88;8]; i giyéc ako je f(z,y) = sin (2? + y? — zy + 7). (1 bod)
(iii) IzraCunajte (ii) u tocki (0,0). (1 bod)
5. (i) Napisite formulu za prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
(ii) Napisite formulu za priblizni prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
(iii) Izracunajte priblizni prirast ako je f(z,y) = In (22 + 32 — zy) i ako je Az = 0.01,
Ay = 0.01, (zg,y0) = (0,1). (1 bod)
2. KOLOKV1J] IZ MATEMATIKE II, PRVI DIO - GRUPA C 7. svibnja 2010.

1. (i) Napisite formulu za linearnu aproksimaciju funkcije f dviju varijabla oko (zo, yo)
(oba oblika formule). (1 bod)

(i) Primijenite (i) na f(z,y) = e~ +¥"+2¥, (1 bod)

)
(iii) Primijenite (ii) na pribliZno rac¢unanje f(0.02,0.03). (1 bod)
2. (i) Sto su to krititne (stacionarne) tocke funkcije f dviju varijabla? (1 bod)
(ii) Odredite kriti¢ne totke ako je f(z,y) = —23 — 322 + 2y3 + 3y? — 2. (1 bod)
(iii) Odredite karakter kriti¢nih tocaka iz (ii). (1 bod)
3. (i) Definirajte % i % za funkciju f dviju varijabla i navedite fizikalna znacenja. (1 bod)
(ii) Odredite g—i i %}yc ako je f(x,y) =sin (22 +y? — 2y + 7). (1 bod)
(iii) Izracunajte (ii) u tocki (0,0). (1 bod)
4. (i) Definirajte %, aa;gy i g%’;. (1 bod)
(ii) Odredite %, aajafy i giyéc ako je f(x,y) =sin (22 +y? — 2y + 7). (1 bod)
(iii) Izracunajte (ii) u tocki (0,0). (1 bod)
5. (i) Napisite formulu za prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
(ii) Napisite formulu za priblizni prirast funkcije dviju varijabla. (1 bod)
(iii) Izracunajte priblizni prirast ako je f(x,y) = In (22 + y* — 2y) i ako je Az = 0.01,

Ay = 0.01, (zg,y0) = (0,1). (1 bod)



2. KOLOKV1J IZ MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA A 7. svibnja 2010.

1.

Funkcija z = z(x, y) zadana je implicitno izrazom:

Izrac¢unajte: g—;(—l,O,z < 0), g—;(—l,O,z <0)i %(—170,2 < 0).

2?4 2y% — 22 — 22y = 0.

(3 boda)

2. Odredite jednadzbu tangencijalne ravnine na plohu iz prethodnog zadatka, u tocki (—1,0,1).

(3 boda)
3. Nadite lokalne ekstreme funkcije

flz,y) = (x —1)* —y* — zy. (3 boda)
4. Koristeéi formulu za linearnu aproksimaciju izra¢unajte pribliznu vrijednost izraza m
5. Skicirajte podrucje definicije funkcije
flz,y) =va?+y?—4+ arcsing + arccos % (3 boda)
2. KOLOKV1J IZ MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA A 7. svibnja 2010.
1. Funkcija z = z(z,y) zadana je implicitno izrazom:
%+ 2% — 2% — 22y = 0.

Lzracunajte: 92(—1,0,2 < 0), £(=1,0,2 < 0) i 33(~1,0,2 < 0). (3 boda)
2. Odredite jednadzbu tangencijalne ravnine na plohu iz prethodnog zadatka, u tocki (—1,0,1).

(3 boda)
3. Nadite lokalne ekstreme funkcije

flz,y) = (z = 1) —y* —ay. (3 boda)
4. Koristedi formulu za linearnu aproksimaciju izra¢unajte pribliznu vrijednost izraza m
5. Skicirajte podrucje definicije funkcije
fle,y) =22 +y?2—4+ arcsin% + arccos % (3 boda)
. KOLOKV1J 1Z MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA A 7. svibnja 2010.
1. Funkcija z = z(z,y) zadana je implicitno izrazom:
2?4 2y% — 22 — 22y = 0.
Izratunajte: 92(—1,0,z < 0), %(,170’2 <0)i g:j (-1,0,z < 0). (3 boda)

Odredite jednadZzbu tangencijalne ravnine na plohu iz prethodnog zadatka, u tocki (—1,0,1).

(3 boda)

Nadite lokalne ekstreme funkcije

fla,y) = (x—1)* —y* —zy.

Koriste¢i formulu za linearnu aproksimaciju izracunajte pribliznu vrijednost izraza v/61.9 + v/15.8.

Skicirajte podrudje definicije funkcije

f(x,y) =

72 4+ y2 — 4 + arcsin ; + arccos %

(3 boda)

(3 boda)

(3 boda)

(3 boda)

(3 boda)



2. KOLOKV1J IZ MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA B 7. svibnja 2010.

1.

Nadite lokalne ekstreme funkcije

flz,y) = (x —1)% — y* + 22y. (3 boda)

Koristeci formulu za linearnu aproksimaciju izra¢unajte pribliznu vrijednost izraza v/62.8 + v/0.9.

Skicirajte podrudje definicije funkcije

fle,y) =22 +y2 -9+ arcsin% + arccos % (3 boda)

Funkcija z = z(x,y) zadana je implicitno izrazom:

2?4+ 2% — 22 —zy = 0.

Izratunajte: 92(—1,0,z < 0), £(~1,0,2 < 0) i 23(~1,0,z < 0). (3 boda)

Odredite jednadzbu tangencijalne ravnine na plohu iz prethodnog zadatka, u toc¢ki (—1,0,1).
(3 boda)

. KOLOKV1J 1Z MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA B 7. svibnja 2010.

. Nadite lokalne ekstreme funkcije

flz,y) = (x — 1)2 — % + 2xy. (3 boda)

Koristeéi formulu za linearnu aproksimaciju izracunajte pribliznu vrijednost izraza v/62.8 + v/0.9.

Skicirajte podrucje definicije funkcije

f(z,y) = Va2 +y? — 9+ arcsin g + arccos % (3 boda)

. Funkcija z = z(z,y) zadana je implicitno izrazom:

2?24+ 2y% — 22—y =0.
Lzracunajte: 92(—1,0,2 < 0), £(=1,0,2 < 0) i 23(~1,0,2 < 0). (3 boda)

Odredite jednadzbu tangencijalne ravnine na plohu iz prethodnog zadatka, u tocki (—1,0,1).
(3 boda)

. KOLOKV1J 1Z MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA B 7. svibnja 2010.

. Nadite lokalne ekstreme funkcije

flz,y) = (x —1)* — y* + 22. (3 boda)

Koristeéi formulu za linearnu aproksimaciju izra¢unajte pribliznu vrijednost izraza v/62.8 + v/0.9.

Skicirajte podrudje definicije funkcije

flz,y) = Va2 +y? — 9+ arcsin % + arccos % (3 boda)

. Funkcija z = z(z,y) zadana je implicitno izrazom:

2?4+ 2y% — 22—y =0.

Izracunajte: 92(—1,0,2 < 0), 2(~1,0,2 < 0) i 23(~1,0,2 < 0). (3 boda)

Odredite jednadZbu tangencijalne ravnine na plohu iz prethodnog zadatka, u tocki (—1,0,1).
(3 boda)

(3 boda)

(3 boda)

(3 boda)



2. KOLOKVI1J I1Z MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA C 9. svibnja 2010.
1. Skicirajte podrudje definicije funkcije

flzyy) =vVa2+y?—16+ arcsing + arccos % (3 boda)

2. Funkcija z = z(x,y) zadana je implicitno izrazom:

2?4+ y? — 2% — 22y = 0.

Trracunajte: 92(—1,0,2 < 0), £(=1,0,2 < 0) i 35(~1,0,2 < 0). (3 boda)

3. Odredite jednadZzbu tangencijalne ravnine na plohu iz prethodnog zadatka, u tocki (—1,0,1).
(3 boda)

4. Nadite lokalne ekstreme funkcije

flz,y) = (x —1)* — 29 + 2. (3 boda)

5. Koristeéi formulu za linearnu aproksimaciju izra¢unajte pribliznu vrijednost izraza v/ 79.8 + v/0.9. (3 boda)

2. KOLOKVIJ IZ MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA C 9. svibnja 2010.

1. Skicirajte podrudje definicije funkcije

flz,y) = Va2 +y?—16+ arcsinz + arccos % (3 boda)

2. Funkcija z = z(z,y) zadana je implicitno izrazom:
2?4 y? — 2% — 22y =0.
Lzracunajte: 92(—1,0,2 < 0), 2(=1,0,2 < 0) i 23(~1,0,2 < 0). (3 boda)

3. Odredite jednadzbu tangencijalne ravnine na plohu iz prethodnog zadatka, u tocki (—1,0,1).
(3 boda)

4. Nadite lokalne ekstreme funkcije

flz,y) = (x —1)* = 29> + 2. (3 boda)

5. Koriste¢i formulu za linearnu aproksimaciju izra¢unajte pribliznu vrijednost izraza v/79.8 4+ /0.9. (3 boda)

2. KOLOKVIJ IZ MATEMATIKE II, DRUGI DIO - GRUPA C 9. svibnja 2010.

1. Skicirajte podrucje definicije funkcije

flz,y) =vVa2+y?—16+ arcsinz + arccos % (3 boda)

2. Funkcija z = z(z,y) zadana je implicitno izrazom:
22 +y? — 2% — 22y = 0.

Izratunajte: 92(—1,0,z < 0), §2(~1,0,z < 0) i

92 (~1,0,2 < 0). (3 boda)

3. Odredite jednadzbu tangencijalne ravnine na plohu iz prethodnog zadatka, u tocki (—1,0,1).
(3 boda)

4. Nadite lokalne ekstreme funkcije

flz,y) = (x —1)% = 29> + 2. (3 boda)

5. Koristeéi formulu za linearnu aproksimaciju izra¢unajte pribliznu vrijednost izraza v/79.8 + /0.9. (3 boda)



